Val6szintiségszamitas gyakorlat

2. hét: Klasszikus val6szintiség, Feltételes valoszintiség,
Teljes val6szintiség tétel, Bayes tétel
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Monostory:

14/30 egy dobozban 40 db 8 mm-es, tébb 6 és 10 mm-es csavar van. Annak valo-
szintisége, hogy egy csavart kiemelve az 6, vagy 10 mm-es 0,6. Annak, hogy 6 vagy
8 mm-es 0,7. Hany darab 6 és hany 10 mm-es csavar van a dobozban?

18/41 Valamely eseménytérben az A és B események koziil legalabb az egyik feltét-
leniil bekovetkezik. Legyen P(A|B) = 0,2, P(B|A) = 0,5. Mennyi a P(A), P(B)
valészintiségek értéke?
18/43 Legyen P(A) =2/3,; P(A|B) = 2/3; P(B|A) = 1/3 Hatéarozza meg

e P(A+ B)

e P(A|B) valoszintiségeket.
14/31 Egy szabalyos kockat hatszor egymas utan feldobunk.Mi a valosziniisége, hogy

e az 1,2.3,4,5,6 szadmok mindegyike szerepel a dobasok kozott
e az els6 dobés 6 lesz, a tobbi ettdl kiillonb6z6?

e Hf: két dobas eredménye 6,(barmelyik 2) a tobbi ettdl kiilonb6zs lesz?

. 18/44 Egy urnaban 3 golyé van, 1 piros, 1 z6ld, 1 kék.Az urnabdl visszatevéssel

OtszoOr huizunk 1-1 golyot. Mi a valdsziniisége annak, hogy egyszer sem htuzunk piros
golyot, feltéve, hogy zoldet is és kéket is min. kétszer hizunk?

Hazi feladat: Az alabbi kontingenciatédblazat a tiidérak és a dohanyzas, mint ri-
zikofaktor kapcsolatat leird vizsgalat adatait tartalmazza. Tekintse a feladatban
szereplG események valdszintségének a relativ gyakorisdgukat!
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(a) Szamolja ki annak valoszintségét, hogy egy véletlenszertien kivalasztott sze-
mély tiidérakban szenved feltéve, hogy dohéanyos, ill. azt feltételezve, hogy
nem dohanyzik.

P(tiid6rakos | dohanyzik)
P(tiid6rakos | nem dohanyzik)

(b) Hatarozza meg a dohényzas relativ kockazatat, vagyis a

hanyadost!
Egy erdei futdson a kovetkezd indulok voltak:
Ferfi | N6
hallgato 130 | 24
munkatars 8 4
kiils6s 22 9

(a) Véletlenszeriien valasztunk egy indulot. Mi a valosziniisége, hogy 6 hallgato?
(b) Feltéve, hogy kiilsést valasztunk, mi a valoszinisége, hogy 6 n6?
(¢) Ha férfit valasztunk, mi a valoszintisége, hogy 6 hallgato?

(d) Ha nét valasztunk, mi a valészintisége, hogy nem munkatars?

A kockadobasnal legyen E: 6-ost dobunk; F: paros szamot dobunk. Fiiggetlen-e ez
a két esemény?

Egy érmét egymas utan kétszer feldobunk. Legyen E: a két dobés eredménye ugyan-
az; F: elGszor irast dobunk. Fliggetlen-e a két esemény?

19/45 Izzolaméakat szézas csomagolasban széllitanak. Az eddigi megfigyeléskbél
tudjuk, hogy a csomagban 0,1,2,3,4 izz6 lehet hibas, azonos ardnyban. Mennyi a
valoszintisége, hogy egy tételbsl véletlenszertien kivilasztva 3 izzot pontosan egy
lesz hibéas?

19/46 Keétmillio pénzérme koziil kettén 2 fej van, a tobbi hibatlan. Taldlomra ki-
valasztunk egy érmét, haromszor feldobva mindig fejet kapunk. Mennyi annak a
valoészintisége, hogy a rossz érmét valasztottuk?

Egy kereskedd négy beszallitotol kap arut. Az els§ a teljes arumennyiség felét,
a mésodik a negyedét, a harmadik és negyedik egyenl&en osztozik a maradékon.
Tapasztalata szerint a legnagyobb szallitotol kapott aru 70% -a, a masodiknal a
60%-a, a maradék kettonél 40%-a els6 osztalyt, a tobbi masodosztaly.

(a) A készletbdl véletleniil kivalasztott aru mekkora valoszintiséggel lesz elsé osz-
talya?

(b) Egy véletlenszerten kivalasztott masodosztalyti aru milyen valoszintiséggel szér-
mazik a legnagyobb (els6) beszallitotol?

(Monty Hall probléma) Tekintsiik a kovetkezs ismert televizios jatékot: egy szinpa-
don van harom fiiggony. Az egyik fliggbny mogott egy csodalatos auté van, amit
szeretnénk megnyerni, a masik ketté mogott egy-egy fekete macska. Ramutatunk az
egyik fliggdnyre, majd mtsorvezetd, aki tudja, hogy melyik fliggdny mogott mi van,
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a méasik két fiiggony koziil elhtiz egy olyat, amelyik mogott macska van. Ezekutéan
ismét donthetiink: vagy valasztjuk az eredetileg kiszemelt fiiggonyt, vagy valtunk,
és a még meg nem mutatott fliggonyt valasztjuk. Mi a jo stratégia? Mekkora valo-
sziniiséggel tudjuk megnyerni az autot?

Egy gép atlagban munkaidejének %—éban A jeld, %—aban B jeld, a maradék idejében
C jeld alkatrészen dolgozik. Az A jelii alkatrész kidolgozasa kozben az erre forditott
id6 10%-aban all a gép. A B jeli alkatrész kidolgozésa kozben végig dolgozik, a
C jelii kidolgozasakor a munkaidé 25%-ban all. Mennyi a valoszitisége, hogy egy
taldlomra kivalasztott idGpontban all a gép. Feltéve, hogy a gép dolgozik, mi a
valészintisége, hogy éppen A alkatrészen dolgozik?



