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Reészben rendezeési relaciok — Hasse diagram

a < b, ha arészhalmaza b-nek o _egkisebb elem: {}
* Legnagyobb elem:{1,2,3}

/ | \ * Részhalmaz pl.: {{2},{3}}

1,2} {1,3} {2,3}  also korlat: {}

\ >< >< . felsé korlat: {2,3} és{1,2,3}

* infimum: {} alsé korlatok kozul legnagyobb
{1} {2} {3}

\ | / * arészhalmaz korlatos, mivel van alsoé és fels6
{}

korlatja




Példa * Legkisebb elem: h
Hasse diagram * Legnagyobb elem: nincs ®

* minimalis elem: h
* maximalis elem: e, a, u

* Részhalmaz {n,g}
* n-nél nagyobb vagy egyenlé: n,r,s,t,u,d,i,a
* g-nél nagyobb vagy egyenlé: g,r,s,t,u,d,a
. felsé korlat: 1, S, t, U, d, a (kozos elemek)
* alsé korlat: 0, h
e infimum: O * Részhalmaz {b,s}
r * infimum: h
* supremum: nincs

* Részhalmaz{l,i}
* infimum: nincs (j és f nincs reléciéban)‘v

e supremum: a 9 NEM HALO!




Halo
* Def.: olyan részben rendezett halmaz, melynek barmely véges
részhalmazanak van infimuma és supremuma

* Melyik hald az alabbiak kozul? (Bekeretezettek)
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Nincs infimum
Nem halé

\{\}/ : : '



Halo
* Def. 1.: Olyan részben rendezett halmaz, melynek barmely véges

részhalmazanak van infimuma és supremuma
* Def. 2.: Olyan kéetmuveletes algebrai struktura, melyben

l.a. AUB=BUA 1.b. AnB=BnA

2. a. (AUB)UC=AUBULC) 2.b. (ANB)N"C=AN(BNC)
3.a. AN (AUB)=A 3.b. AU(AnB)=A
elnyelési tulajdonsag elnyelési tulajdonsag

e Def. 2. - Def. 1.: a mlveletek alapjan meg kell adni a relaciot, és be
kell [atni, hogy részben rendezett halmaz

* Def. 1. - Def. 2.: a relaci6 alapjan meg kell adni a miveleteket, és
belatni, hogy 1-3. tulajdonsagok teljestlnek



Halo

e Def. 2. - Def. 1.: a mlveletek alapjan meg kell adni a relaciot, és be
kell Iatni, hogy rendezési relacié

x < y (x relaciéban all y-nal) a.cs.a., ha x = x N y (vagy ezzel ekvivalens, hogy

y=xUy)

e reflexiv, x < x, hiszen x = x N (x U(xnN x)) =xNX

e antiszimmetrikus, x < y ésy < x egyszerre teljeslil, azazx = x Ny ésy =
y N x csak ugy lehet, hax =y

* tranzitiv, x < yésy < zesetébenx =xNyésy =1y Nz azaz
x=xN(ynz)=xnNny)Nz=xNz



Halo

* Def. 1. - Def. 2.: a relaci6 alapjan meg kell adni a miveleteket, és
belatni, hogy 1-3. tulajdonsagok teljestilnek

Def. 1. alapjan barmely két elemnek van infimuma és supremuma, igy

legyen U:= sup(x, y) és N:= inf(x, y)

* 1a) szimmetrikus: x Uy = y U x trivialis

 2a) asszociativ: x U (y U z) = sup(x, sup(y,z)) = sup(x,y,z) =
sup(sup(x,y),z) = (xUy) Uz

* 3c) elnyelés: x N (x U y) = inf(x, sup(x,y)) = x, kénnyen bizonyithato, ha
x <y, mivel ekkor sup(x,y) = y ésinf(x,y) = x. Altaldban is igaz.

* 1b) - 3b) hasonldan igazolhato



RELACIOK KOMPOZICIOJA

RicAxB ¢é S:cBxC

SeR ={(a,c) e AxC|dbeB,(a,b) e RA(b,c)eS}



PELDA KOMPOZICIORA
(RELACIOK ,,SZORZATA”)

A=1{1,2,34}, B={wx,y,z}, C={5,6,7},
Rl - AX B = {(1,X),(Z,X),(3,y),(392)}
R, c BxC= {(w,)5),(x,6)}

R2 0 Rl — {(156)9(256)}
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