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7. heti 6rai és hazi feladatok

Orai feladatok
1. Hatarozzuk meg az f(x,y) = sin(x + y) fiiggvény szélsdértékeit a ¢(z,y) = 22 +y? —1 = 0 feltétel mellett!
2. Hatéarozzuk meg az f(x,y) = e™ fiiggvény abszolut szélséértékeit az origo kdzéppontt egységsugara koron!

3. Hatarozzuk meg az f(z,y) = 2xy — y fiiggvény abszolit szélsGértékeit a g(z) = 22 és h(z) = x gorbék
altal kozrezart tartomanyon!

4. Szamitsiik ki az f(x,y) = xy? fiiggvény kettds integraljat az [1,4] x [—1,2] tartomanyon!

Tipusfeladatok
1. Hatarozzuk meg az alabbi fliggvények koziil kettd feltételes szélsGértékeit a megadott feltételek mellett!
fle,y) ==y e(z,y)=a>+y* —4=0
22 2
f(z,y) = 2* + 3y° go(x,y):§+z—120, ahol 2 >0
flay) =49—-2" —y*  p(z,y) =z +3y-10=
flz,y) = Va2 +y? o(x,y) = zy* — 54 =
fla,y) = Va2 +y? pz,y) =2’y —2=0

flz,y) = 207 —dx +y? —4dy+1 D= {(x,y) € R2|x €[0,2],y € [23:,2]}
flz,y)=a® —zy+1y* +1 D= {(x,y) € ]R2’m €10,4],y € [a:,4]}
fla,y)=a"+ay+y* —6x D =[0,5] x [~3,3]

f(x,y) = 48zy — 322° — 24y? D =10,1] x [0,1]

flz,y) =22 +2y> — 2 D:{(x,y)€R2’m2+y2€[0,1]}
flz,y) = (4x — x2) cosy D =11,3] x [*7‘(’/4, 7T/4]

3. Szamitsunk ki az aldbbiak koziil kettd integralt!

// 22y d(z,y) // (z+y+1)d(z,y) // (z%y — 2zy) d(x,y)
[1,2]%[0,4] [—1,1]x[—1,0] [0,3]x[—2,0]
I wedwy [ Gmerespdey [ e

[0,1]x[1,2] [0,7] X [,27] [1,e]x[1,4] LY

vz // 2 y
= d(z,y) zye™ d(z,y) —— - d(@,y)
//[0,4]><[1,2] y? [0,2]x[0,1] 0,1]x[0,1] T2y* +1

Elgondolkodtatébb feladatok
1. Hatarozzuk meg az f(x,y) = we¥ fiiggvény szélssértékeit az 22 + y? = 2 feltétel mellett!
Hatarozzuk meg az f(x,y) = e~ Y fiiggvény abszolit szélsGértékeit az a2 + 4y? < 1 ellipszisen!

Hatarozzuk meg az f(x,y) = 22 +y? — 122+ 16y fiiggvény abszolit szélssértékeit az 22 +y? < 25 koérlapon!

Ll

Szamitsuk ki az f(x,y) = (z + y)* fiiggvény kettds integraljat a [0,1] x [0, 1] tartomanyon!

5. Szamitsuk ki az f(z,y) = ye ™Y fliggvény kettds integraljat a [0, 2] x [0, 3] tartoméanyon!
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Szamitsuk ki az f(z,y) = fiiggvény kettss integraljat a [0,1] x [0, 1] tartomanyon!

1+zy
Szamitsuk ki az f(z,y) = ye~ ™Y fiiggvény kettss integraljat a [0, 2] x [0, 3] tartomanyon!
Hatarozzuk meg az f(z,vy,2) = e*¥* fiiggvény szélsdértékeit a 222 + y? + 22 = 24 feltétel mellett!

Legyen f(z,y,2) = 22 + y? + 22 és g(x,y, 2) = 2* + y* + 2*. Hatérozzuk meg f(x,y,2) szélsGértékeit a
g(z,y, z) =1 feltétel mellett és g(z,y, z) szélsGértékeit f(z,y,z) = 1 mellett!

2 — zy +y? fiiggvény abszolit szélsGértékeit az || + |y| < 1 tartomanyon!

Hatarozzuk meg az f(x,y) =z
Hatarozzuk meg az f(z,y) = x — 2y — 3 fliggvény abszolat szélsGértékeit az alabbi tartoméanyon!

{(z,y) e R?*|(z,y) €[0,1] x [0,1] és 0 <z 4y < 1}

Legyenek x1,z9,...,x, > 0 és keressiik meg az

f(l'l,l'g,...,xn)

fliggvény maximumat a ZZ=1 x), = c feltétel mellett, ahol ¢ € R.

Szamitsuk ki az alabbi integralokat!

Ty Ty
5 dzd 5 dyd
// (z+y)? v // (z+y)? e

Miért nem ellentmondés az eredmény?

A Lagrange-multiplikator szabaly alkalmazhat6 tobb feltétel mellett is. Legyen f, o1, 02,...,@0m : R™ —
R, ekkor ha az x € R" stacionérius pontja f-nek a ¢ = 0 feltételek mellett, akkor JA1, Ao, ..., A, valos

szamok, melyekre
m
= MVer(z) =
k=1

Ezt felhasznélva keressiik meg az

f(xtha-"ax’rbvylay27"'7y'rb) = Zl‘kyk

fliggvény maximumat a

feltételek mellett.




