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Matematikai analizis II. - 2. és 4. csoport
3. heti 6rai és hazi feladatok

Amennyiben a Fourier soros feladatok mashogy nem rendelkeznek, a fiiggvényt a (—m, 7| tartomanyon ér-
telmezziik és periodikusan kiterjesztjiik a teljes szamegyenesre.

Orai feladatok

1. Hatarozzuk meg az alabbi fliggvények Fourier sorat!

0 —nm<x<0
fay={-1 =0 f(@) = |sina]
%—1 O<z<m

2. Hatérozzuk meg az f(x) = x fiiggvény Fourier sorat! Szamitsuk ki a Y > | n—lz sor Osszegét!

3. Hatarozzuk meg az f(x) = z? fiiggvény Fourier sorat! Szamitsuk ki a > -, # sor Osszegét!

4. Adjuk meg polarkoordinatakkal a P;(2,2v/3) és Py(2, —2v/3) pontokat!

5. Adjuk meg Descartes koordinatdkkal az ry = 1,0, = § ésazry = %, 0y = —%’r polarkoordinataju pontokat!

6. Adjuk meg az alabbi tartomanyokal Descartes- és polarkoordinatakkal!

e origo6 kozépponti R > 0 sugard zart korlemez
o tetszlleges kozéppontu R > 0 sugard zart korlemez

e origbd kozépponti 0 < r < R sugard zart korgytrd

7. Hatarozzuk meg és abrazoljuk az alabbi fiiggvények értelmezési tartomanyat!

VT +y+1

r—1

f(xay> :xln(y—mz) f(xay) =
8. Hatarozzuk meg és abrazoljuk az alabbi fiiggvények szintvonalait!
flay)=6-3c-2y  flay)=v9-22-y* flz,y)=z+y

9. Vizsgaljuk meg folytonossiag szempontjabol az alabbi fiiggvényeket!

z x? —y? sin(x2y)
- y#0 S A z, 0,0 >\ 9 0
Fle) =1 ey = @ry  EVFOO ey T o
0 y=0 0 (z,y) = (0,0) Y T =
Tipusfeladatok
1. Hatarozzuk meg és rajzoljuk le az alabbiak koziil két fliggvény értelmezési tartomanyéat!
- Dy+2)
x,Y) = —x—2 r,y) = In(2® + y* — 4 x, z(x—
flay) =y f(@,y) =n(2* +y* —4) f(z,y) =) )
R L R L B R L

2. Hatéarozzuk meg az alabbiak koziil két fiiggvény f(x,y) = k szintvonalait a megadott k értékekre!
flry)=o+y—1 ke{-3,-2,-1,0,1,2,3}
fla,y) =2+ 47 ke {0,1,4,9,16,25}

flz,y) = /25 — a2 —y2 ke {0,1,2,3,4}
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3. Hatarozzuk meg az alabbiak koziil két hatarértéket, amennyiben léteznek!

lim e¥sinz o 1 — cos(zy) _ sin(z? + y?)
(€.9)—=(0,0) T (z.y)—(0,0)  TY (2.9)—(0,0) 22+ y?

lim % im 2y lim 2? - y
(@,9)—~(0,0) 4 +y (,9) (0,0 |zy| (2.9)=(0,0) T =y

lim 2 + y lim ﬂ lim _r
(2.9)—(0,0) Y (@)~ (0,0) 24 + y? (@)= 0,0) /22 + 2

4. Vizsgaljuk meg folytonossag szempontjabol az alabbiak koziil két fiiggvényt!

22 — 2 322y

Foy) = Y (z,y) # (0,0) Foy) =4 a2+ g2 (x,y) # (0,0
0 (LL', y) = (07 0) 0 (LL', y) = (O7 O)
x3 — xy? R

fla,y) = x27_~_yy2 (z,y) # (0,0) Floy) = COST&? (z,y) # (0,0)
0 (QT,y) = (070) 1 (_x’y) = (07())

Elgondolkodtatébb feladatok

1. Hatarozzuk meg és rajzoljuk le az f(z,y) = /(22 +y2 — 1)(4 — 22 — y?) fiiggvény értelmezési tartoma-

nyéat!

Hatarozzuk meg az f(x,y) = cos(zy) fliggvény szintvonalait!

Hatérozzuk meg és rajzoljuk le az f(x,y) = \/W fliggvény értelmezési tartomanyéat!
Hatarozzuk meg az f(z,y, z) = log(zyz) fliggvény értelmezési tartomanyéat!

Hatérozzuk meg az f(z,y) = sign(sinz siny) fiiggvény szintvonalait!

S gk W

(
Hatarozzuk meg az f(x,vy,2) = 22 + y? + 22 fiiggvény szintvonalait!
*7. Hatérozzuk meg az f(z,y, z) = signsin(z? + y* + 2?) fiiggvény szintvonalait!
8. Hatarozzuk meg az aldbbi hatarértékeket, ha léteznek!

ry? —1 I zy+1

1m 1m ﬁ
(@y)—(1,1) y—1 (@)= (1,-1) T2 —y

9. Hatarozzuk meg az aldbbi hatarértéket!

lim  2zysin —
(2,9)—(0,0) Yy

*10. Hatéarozzuk meg az alabbi hatarértéket, ha létezik!
Ty + y22 + 22

mw%uw)ﬁ+w+%

*11. Hatarozzuk meg az alabbi hatarértéket!

x}f H?:2 L

im — =
(1,...,2n)—(0,...,0) l‘?k + 2?22 J,',lf

12. Vizsgaljuk meg folytonossig szempontjabol az alabbi fiiggvényeket!
22y

fla,y) = 2?9y + (z — y)?
0 (x’y) = (070) 0 (x,y) = (an)
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13. Vizsgaljuk meg folytonosség szempontjabol az alabbi fiiggvényt!

Ty 2245
fa,y) = { log(@? + 42 +1) P e SR (Y
0 (xay) = (070) 0 (:my) = (070)

14. Vizsgaljuk meg folytonossag szempontjabol az f(z,y) = zilzz fliggvényt!

*15. Vizsgaljuk meg folytonossag szempontjabol az f(x,y,z) = \/%ﬁ fliggvényt!
z—v/x%+y

*16. Legyen x = [z1 2o... x,]T € R™. Vizsgaljuk meg folytonossag szempontjabol az alabbi fiiggvényt!

_ HZ:l Lk
ZZ:1 Ty

f(x)

*17. Legyenek adottak ki, ks, ..., k,,l1,12,...,1, € N. Mutassuk meg, hogy ha

n

Zki> max 2[;
i=1,2,...,n

i=1
akkor az

flxy, o, ... xy) = 2=l

fliggvény mindenhol folytonos.




