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Sik egyenlete, sik és pont tavolsaga

Sik normalvektoros egyenlete: Adott az S sik egy Py pontja és n normalvektora. Legyen a sik egy tetszOleges
T

pontja P = [ y |. Ekkor a Py és P pontokat Gsszekotd vektor és a sik normalvektora merdleges egymasra, vagyis
z

a skaldris szorzatuk nulla:
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Ha felirjuk a sik normalvektoros egyenletét, az az alabbi altalanos formét olti:
Ax+ By+Cz=D

A vektorialis szorzatot felhasznalhatjuk sik normaélvektoranak felirdsara is, ha ismert a sik két nem parhuzamos
vektora a és b: mivel ezek vektorialis szorzata mindkét vektorra merdéleges, igy a sikra is meroleges lesz. Eredményiil
tehdat a sik egy normalvektorat kapjuk:
n=axb
Pont és sik tavolsaga: Adott az S sik egy Py pontja és n normalvektora, valamint egy ) pont, amely nincs
rajta a sikon. Ekkor a ]ﬁ vektor n-re es6 (eléjeles) merdleges vetiilethosszanak (h) abszolit értéke adja meg S és
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Ugyanis, ha a Q-bdl merélegest bocsatanank az S sikra, az az n normélvektorral parhuzamos, d hosszisagui szakasz
lenne.
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Megjegyzés: A @ pont és az S sik tavolsagdt megkaphatjuk gy is, hogy a stk egyenletét egységnyi normalvektorral
irjuk fel, majd az x,y és z helyére behelyettesitjiik a @ koordindtait, végiil pedig vessziik az egyenlet bal oldaldnak
abszolut értékét.

Két sik hajlasszoge

Adott két, egymast metsz6 sik. A metszésvonal egy tetszéleges P pontjabdl indulva mindkét sikon hizunk egy-egy
vektort, amely meréleges a metszésvonalra. Ekkor a két sik hajlasszogén e két vektor dltal bezart ¢ szoget értjiik,
amennyiben 0 < ¢ < 90°. Ha ¢ tompaszog, a két sik hajldsszoge a ¢ kiegészité szoge lesz.

Két stk szoge megegyezik a normalvektoraik altal bezart szoggel, ha az hegyes- vagy derékszog, illetve annak
kiegészit6 szogével, ha tompaszog.
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Feladatok
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Feladat 1. Adott a Py = | 1 | pont és asik n = | 5 | normélvektora.
-1 1
a) Irjuk fel a sik egyenletét!
4
b) Igaz-e, hogy a @ = | —2 | pont rajta van a sikon? Ha nem, adja meg a @ pont és a sik tdvolsagat.
1
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Feladat 2. Adottak az A= | -5 |, B= | —10| és C = | —3 | pontok. Végezziik el a kovetkezd feladatokat!
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a) Irjuk fel a sik osszes normalvektorat!
b) Irjuk fel a sik egyenletét!

¢) Hol metszi az z, y és z tengelyeket a sik? Ennek segitségével dbrazolja a sikot!
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d) Dontsiik el, hogy a D = | 3 | pont rajta van-e a sikon!
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Feladat 3. Az S; sik egyenlete 3z — 42z = 1. Az Sy sik egy normélvektora: n, = | 2 |. Adjuk meg a két sik
-1
hajlasszogét!
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Feladat 4. Adottak a kovetkezd pontok: A= (1), B=|-5],C=| 3 | éP=1|1
4 1 -1 1
a) Hatdrozzuk meg az ABC haromszog teriiletét a vektoridlis szorzat segitségével!
b) Egysikdak-e az A, B, C és P pontok?
¢) Hatérozzuk meg a PABC tetraéder P ponton dthaladé magassdgat és magassag vektorat!
d) Hatérozzuk meg a PABC tetraéder térfogatét!
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Plusz feladat 1. Adott az S sik két vektora: a= | 5 | ésb=| 2 |, valamint egy pontja: Pp=| 1 |. Adjuk
—4 3 —4

meg a sik egy normalvektordt és egyenletét!



