KNF és Rezolucid

2023. oktdéber 26.

1. Ko&sd 6ssze az alabbi ekvivalens formulakat, melyeket a kés6bbiekben hasznalhatunk a konjunktiv norméalformara
hozés soran!

e AV(BACQ) e (A->B)A(B— A)
e A& B e (AVB)A(AV(C)
e -(AV B) e “AVB

e -(AAB) e AN(BVC(Q)

e (ANB)V(ANC) e -(A < B)

e A—> B e “AAN-B

s A®B e ~AV-B

Megoldéas. Konkrétan ebben a sorrendben kell végrehajtani az dtalakitdsokat.

o A® B: Kizdrd vagy, kiegészité anyag, nem kell e (A + B)

tudni.
. . e (A—->B)A(B— A)
e A < B:FEkvivalencia

« A5 B * ~AVE
e -(AV B) e -AAN-B
« 2(AAB) « ~AV-B
« AV (BAC)

e (AVB)A(AVC)
° A/\(B\/C)

(AAB)V (AAC)

2. Hozzuk konjunktiv normalformara az alabbi kifejezéseket:

(a) De Morgan azonossigok
i. =(AV B)

I Megoldas. —A N =B, két egyelemi; kloz
ii. ~(AAB)
I Megoldas. —AV —B, eqy kételemii kloz
(b) (AV B) = (-C A D)
I Megoldas. (wAV =C)A (mAV D)A(=BV-C)A(-BV D)
(¢) 7[(FAAB)V(C] — (RAV ()
I Megoldas. (mAV C)A(BVCV-A)

(d) [(P=Q)AN(Q@—= R)]—= (P—R)



I Megoldas. tautoldgia
(e) {[[A=B)A(AVO)] = [(CVA) —(CVB)}
I Megoldas. (-AV B)A(CV A)A-C AN—-B
(f) {(A—-B)—=[(CVA) — (CVDB)}
I Megoldas. (mAV B) A (CV A) A—C A—B Nem elirds, tényleg ugyanaz a KNF alak, mint az el6z8
feladat esetében.
(g) [(FAVB) = CIA—(B—A)
I Megoldas. (AVC)A(-BVC)ABA-A
(h) =[(A = B) = =(C A=B)]
I Megoldas. (—AV B)AC A—-B
(i) Kiegészits anyag: [(AV C) @ B] A (—AV B)
I Megoldas. (AVBVC)A(mAV-B)A(=BV-C)A(-AV B)

3. Bizonyitsuk be, hogy az aldbbi formuldk tautolégiak!
(a) (A= B)A(B—=C)—(A—=0)

Megoldas. Konjunktiv normdlforma alakra hozzuk a formula tagaddsadt.

implikdcick dtirdsa De Morgan

~{[(A=B)A(B—->C)—=>(A—=C)}=-{-[(mAVB)A(-BVCO)]V(—AV(C)} =

De Morgan asszociativitds miatt felesleges zdrojelek elhagydsa
1. kloz 2. kloz 3. kléz 4. kloz
= [(RAVB)A(—~BVC)A=(mAVC) = [(RAVB)A(~BVCO)AN(AA-C) = (mAV B)A(—-BVC)AN A AN =C

Konjunktiv NormdlForma

(b) [FBA-CA(A— (BVC))]—-A

Megoldas. A formula tagaddsinak KNF alakja:

implikdcid dtirdsa De Morgan

—\{[—\B A-C A (A — (B \Y C))] — —\A} = ﬂ{—\[—\B A-C A (—\A V (B V C))] VA=
felesleges zdrdjelek elhagydsa
1. kloz 2. kloz 3. kloz 4. kloz

AN N —t— o~
=[-BA-CA(-AV(BVC)]AA}= =B A '~C AN(-AVBVC)A A

Konjunktiv NormdlForma




—-AVBVC

(¢c) (A—-B)VI[C — (AAB)]

Megoldas. A formula tagaddsinak KNF alakja:

implikdcick dtirdasa De Morgan DeMorgan

—~{(A = -B)V(C = [AAB)|} = ~{(mAV-B)V[-CV(AAB)]} = 2(-AV-B)A=[-CV (AAB)] =

DeMorgan felesleges zardjelek elhagydsa
1.kl6z 2.kléz 3.kléz 4.kloz

AN AN AN —
=(AANB)AN[CA-(AANB)|=(AANB)AN[CA(mAV-B)]= A AN B AN C A(-AV-B)

Konjunktiv NormdlForma

Megjegyzés: FElegendd, ha ha az dllitdsok egy részébdl kovetkezik az tres kloz, nem sziikséges minden
allitdst haszndlni.



