
1. előadás

DIFFERENCIÁLSZÁMÍTÁS 1.

A differenciálszámítás a matematikai analízis egyik legfontosabb eszköze, amellyel meg tudjuk
vizsgálni milyen gyorsan változik a függvény értéke az egyes helyeken, és ez egy jóval részlete-
sebb függvénymegismerésre ad lehetőséget. Segítségével fontos gyakorlati alkalmazhatósággal
bíró tulajdonságokat is meghatározhatunk, mint például a függvény monotonitását, szélsőérték-
helyeit, a függvényhez húzott érintőegyenes meredekségét, stb. Ezek olyan fontos alkalmazási
területek, melyeknek már az ókorban is komoly hagyományai voltak, igaz akkor még végtelen
kicsiny mennyiségekkel, ún. infinitezimálisokkal próbáltak számolni. Sőt, még a XVIII. század-
ban is olyan módszereket alkalmaztak, melyek mai szemmel nézve nem voltak elég precízek.
Csak a határérték fogalmának tisztázása tette lehetővé a pontos számítások elvégzését.

Emlékeztető a függvény határértékéről

Az Analízis I. kurzuson megismertük a matematikai analízis egyik legfontosabb fogalmát, ne-
vezetesen a valós–valós függvények pontbeli határértékének definícióját. Emlékeztetünk arra,
hogy ezzel a fogalommal egy függvénynek azt a – szemléletünk alapján eléggé világos – tu-
lajdonságát fogalmaztuk meg matematikai szempontból pontos formában, hogy egy adott a
ponthoz „közeli” helyeken a függvényértékek „közel” vannak valamely A értékhez.
Azonban, egy ennél általánosabb fogalmat adtunk meg, ahol a és A nem csak valós értékek,
hanem ±∞ is lehetnek. Környezetek segítségével sikerült egy egységes fogalmat alkotni, ami
egyenlőtlenségekkel kilenc speciális esetre át lehetett fogalmazni. Ezek a következő ábrán szem-
léltethetők.
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